©

f\/3x+5 dx =1
Sea: du=3x+5
du
du =3dx = dx=?

Al sustituir tenemos:

2
I= 5(3x+2)3/2 + C

INTEGRALES POR SUSTITUCION

©

f xdx _
(x2+ 4)2
Sea: u=x*+4
du
du =2xdx = xdx=7

Al sustituir tenemos:

1
I = E(x2+4)‘1+ C

_ 1

= ———+¢C
2(x2+4)+



@ xdx _
Vi+1

@ sen dx _
v1+ 2cosx B Sea: u=+vx+1
Sea: u=1+2cosx wr=x+1= x=u*-1
du
du =—-2senxdx = senxdx=—7 Sudu = dx
Al sustituir tenemos:
Al sustituir tenemos:
(w? — 1)2udu
—du 1 ( du sz—u =2f(u2—1)du
’=fm :‘zfm
u? u? -3
1 [=2|——ul]+ C=2u + C
f= -t [yzgy = - ()4 ¢ : :
———fu u= —E T +
2 2 2
I:§u(u2— 3) + C:§\/x+1(x+1—3)+ C
I= —u?+ C=—-1+2cosx) 2+ C
2
I:§\/x+1(x—2)+C

I= —+vV1+2cosx+ C



I

@ fxzm dx =1 @ xdx

N
Sea: u=+vV2-—x Sea: u=x%+9
u?=2—-x= x=2-u? B B _du
dx = —2udu du=2xdx = xdx = >
Reemplazando:
Sustituyendo tenemos:
1= f(Z —u?)?(—2udw)(u) = -2 f(Z —u?)udu (u?)
du
I=f—1/2 =2 fu_l/zdu
1=-2 j(4 —4u? + uMudu 2u
1/2
4 4 u* _1fu
1=—2u3<§—§u2+7>+C 1—5 ZEN +C
@

[ g (140 -84 L 15N
- 105

= —iu3(140 —84u? +15uH) + C

105 [=+x2+9+ C
2

- = (V2=x)" (140 - 84(V2=2) + 15(V2=2) ) + ¢

2
—m(z —x)%/2(140 — 842 —x) + 152 —x)?) + C



Sea: u=+vJx +1=|x=u—-1

(u—1)? = (V%

x = (u—1)>2

dx =2(u—1)du

2

1=f(u;1) (2)(u — 1)du

_ 2
1:]Mdu

fx2v1+x dx =1

Sea: u=Vi+x
ut=1+x= x=u?-1
dx = 2udu

Reemplazando:

I = j(uz - 1D?*uCu)du =2 j(u‘* —2u? + Du?du

1=2 f(u6 —2u* + u?)du

[ = 2y 15u* — 42u® + 35 L
- o 105

2
_ﬁ(l +x)32[15(1 + x)? —42(1+x) +35] + C



@ f(x+2)2\/m dx =1 f\]”‘/; dx =1

Sea: u=+1++Vx

uw?=1++vx= u?-1=+x

Sea: u=+vV1+x

u?=1+4+x= dx =2udu
2 _ 1 2 _
Reemplazando: (u )2 = x
2w?-1)Quwdu=d
I = [ w?—-1u(u) du (u )u)du = dx
Reemplazando:

1=2 f(u4 + 2u? + Du?du
I= [ul2(u?-1)?%Qu)] du

— 6 4 2
I—Zj(u + 2u” +u”)du I=4fu2(u2—1)du
[ =92 u  2uc ud c I=4f(u4—u2)du
VARSIV

[ = 23 15u* + 42u? + 35 L
- 105

2
_ﬁ(l +x)3/2[15(1 + x)> —42(1 +x) + 35] + C

4(1+v3)*[B+vx) —5] + ¢



G

[eXv1+e* dx =1
Sea: u=1+¢e*
du =e* dx
Reemplazando tenemos:

I = [u?du

1=2 f(u“ + 2u? + Du?du

u3/2
I=—+¢C
2
I=zu¥?+¢C

2
I =§(1+e")3/2 + C

@ ftan3x sec’x dx =1

Sea: u =tan x

du = sec’xdx

Reemplazando tenemos:

= [uldu= I=L;

tan*x
4

©

ftan3x sec’x dx =1

Sea: u =tan x

du = sec?xdx

Reemplazando tenemos:

I= [uddu= I=




© :
Calcular J dy =]
x*+1

fs x p Sea: u=x%?+1

— dx =1

1 sz—l du

du =2xdx = xdx=—

Sea: u=+v2x—1 2

w1 Reemplazando tenemos:
2 _ _ — —
v beors 2 du 1 du 1
udu = dx I = IZ= I=Ef7=511m(u)+C

Ahora, hagamos el cambio de Ilimites de

1 )
integracion: I = Ehm(x +1)+C
v’ Limite superior
S|X:5: u=V10_1=3 x2+x+1
.[2— dx =1
x4+ 1

v' Limite inferior
Al hacer la division se obtiene

Si x=1: u=+v2-1=1
X2+ x+1 n x
Haciendo la sustitucion, obtenemos xz x2+1
31 (u?+ 1 Por lo tanto
=2 — udu
1 2 u

I= f(1+ x)dx: [dx+ [——dx

x2+1 x2+1

13 1@\
I=- | W+Ddu=s(5+u
2_[1( ) 2(3 )1 I= fx+%lim(x2+1)+C



< n

Sea: u=x+1
x=u—1 du = dx
Al hacer la sustitucion tenemos:

Izjwdu

u2

2 2

= [ Z)an
u u
du

= | ——=2|u?du
u

-1
+ C

[ =2lim(u) — ?111)

2
I =2lim(u) — Z+ C

2
I=2lim(x+1)+ ——+ C
e+ D+ 73

x% + 2x

2T ax =1
x+ 12

Al hacer el binomio y dividir se tiene

1
x2+2x+1

x+1)?* =1-

Al sustituir

_ _ X _ _ dx
I'= f(l (x+1)2) de=[dx f(x+1)2

I:x—f dx

(x+1)2

(x+1)2
u=x+1
du = dx
du _y
I, = ?zju du
-1
L =—+C
27 1
I, = 1+C = ! + C
2 u - x+1



Volviendo a la integral original f2+\/E p /
Y =
1 1 L=
I=x—(— >+C =x+——+C

Vx=1-u = x=(1-u)?

dx =21 —-uw)(—Ddu = 2(1 —uw)du

u>2
.[ sen®cosxdx =1
0 Ahora, 2+ +Vx = 2+(1—-u) = 3-u

Sea: u=senx Al integrar
du = cos x dx 3 —
I = f (=) 1-20 -l au
Los nuevos limites de integracion
, B-wd—-u)
v' Limite inferior I = —j( " du
Six=0 u=sen (0) =0 3—3u—u+u?
| = _f du
v' Limite superior u
.. T _ T 3 —4u+u?
Slx—z u—sen(i)—l :—j<T>du
Por lo tanto du
=_(3f7— 4fdu+fudu)

= u-au = — -
0 4 0 4 2

= —(311m(u)— 4u + u?>+C



u?
= —<311m(u)— 4u + 7>+C

1
1=x+zdm|x2+1|+c

2x
A ax =1
f(x+ 0z “*

S€a






